Rechnen mit Betragen

z,y € K (K angeordneter Korper)

(i
i

(iii
(iv

|z -yl = |z] - y]

| 4+ y| < |z| + |y| (Dreiecksungleichung)
2] = [yll < |z +y| < |z + [yl

2] = |yl| < |z —y| < |z] + [y

N NG NGNS

Maximum und Minimum
Fir z,y e R:
- max({z,y}) == 3(z +y+ |z —y|)
- min({z,y}) = 5(x +y — |z —yl)
Binomialkoeffizient und allgemeine binomische Formel
a€eR,n, ke Ng:

@) =1L (D=a ()= = I,

Reihen

Euler'sche Zahl e := 3> L =lim, ,o (1 + )"
Harmonische Reihe 37 /1 = oo (divergent)
Fir [ <1: Y07 j¢' = %q

Exponentialfunktion und Logarithmus

S L =texp(x) = €7
exp(z + y) = exp(z) - exp(y)
exp'(z) = exp(z)
- log : RT — R ist Umkehrabb. zu exp
log(e) =1, log(z -y) = log(z) +log(y), log(;) = —log(x)
log!(z) = 1
Fir z < —1: l_fm <log(l+a) <z
- f(x) = a” = exp(x - log(a)), f'(x) =log(a)-a”®




Grenzwerte
< limg oo exp(z) =00, lim,, oo exp(z) =0
- Vk e N:limg 100 % =0, limg_ o 2" exp(z) =0

- lim, o S2@=L

Landau-Symbol

=o(75) firz — 0
0( ) fir  — o0

Taylorpolynom und Taylorreihe

: Tn(xvl'(b ) Zk 0 f( )(|$O)( xO)k
‘ Rn(xaxﬂaf) :f(‘r)iT (I x()vf)

Lagrange-Restglied 371 € (0,1): Ry(z, xo, f) = % ftD (2o 4 (- x0))

Cauchy-Restglied 37 € (0,1): R,,(z, 2o, f) = %-(1—77)”-]‘("“)(1:0—#17 (x—x))
Regel von de I'Hépital

f, g auf (a,b) differenzierbar, ¢'(z) #0Vz € (a,b)

limg o f(z) = lim,_,4 g(x) = 0 oder lim,_,, f(z) = lim,_,, g(x) = o0

= limy,_,q L; = lim,_,, g:gg

Trigonometrische Funktionen

- cos(z) =D, (zj)),J 22 cos’(x) = —sin(z)
-sin(z) =Y, ((2;)11),3727“ sin’(z) = cos(z)
- cosh(z) =307, (%),x% = (e®+e7?) cosh’(z) = sinh(z)

- sinh(z) :== Y7 (2J+1),x27+1 = (e —e™”) sinh'(z) = cosh(z)

Umkehrabbildungen und ihre Ableitungen

- Umkehrabbildung zu sin(z): arcsin(x) arcsin’ () A

- Umkehrabbildung zu cos(x): arccos(x)  arccos’(z) = — Vi
1

- Umkehrabbildung zu tan(x): arctan(z) arctan’(z) =



